۸07ھ ار 
الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية 


الديوان الوطنى للامتحانات والمسابقات 


امتحان بكالوريا التعليم الثانوي التجريي دورة: 2021 
الشعبة: تقنی رياضي ثانوية مرسى الحجاج (وهران) 
تصحيح اختبار مادة: الریاضیات إعداد: الأستاذ قوعیش 


الموضوع الأول 


التمرين الأول : (04 نقاط) 
1) نعتبر في 72 المعادلة (ع) ذات المجهول (ر ;) التالية : 31 -بر8(...2011-1432) 
أ) بين أن العدد 2011 أولي . 
لدينا 44,8 نہ 2011/ والعدد 2011 لا يقبل القسمة على أي عدد أولي من بين الأعداد الأولية الأصغر من 44 
ب) باستعمال خوارزمية إقليدس عين حلا خاصا (رر:ر») للمعادلة (5) ء ثم حل في 72 المعادلة (8). 
لدينا : 
2--2011 - 579 
1432-29- 274 
579-24 - 31 
(2×)1432-2×579- 31-579 
۱ 9 + 2×1432- = 
2×1432+5×)2011-1×1432(7- = 
5×2011-2 = 
بالمطابقة نجد (5:7)-(ںونمد) 


منه 


20118-14328731 ٠ زوين‎ 
2011-1432 -1 

. 2011)-5( -1432)0-7( 

لدينا (5-)1432/2011 و 1432 أولي مع 2011 إذن حسب مبرهنة غوص 5-: /1432 

ومنه 14328+5-,ر حیث 7ء + ء وبالتعويض في المعادلة (ع) نجد : 7+ 2011۸ = ر 

ومنه : (7+ 5;2011۸ + 1432۸) = (بربد) حيث 2غ . 

2 أ) عين حسب قیم العدد الطبيعي ہر باقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 7 ء ثم جد باقي القسمة الإقليدية 
للعدد ”2011142 على 7 . 

[1]7= "2 ء [2]7 "2 4]7[۰ء ”2 ء [1]7ء ٴ2 ومنه البواقي دورية ودورها 3إذن من أجل كل عدد طبيعي 

م لدينا : [1]7= *2 › [2]7= "2 › [4]7= ۳ت2 

لدينا [2]7 = 2011 ومنه [7] "2 = 201117 


| بالطرح نجد : (ہر - ر)1432= (مد- )2011 أي : 
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من جهة أخرى [1]3- 1432 ومنه [3] 1702 ے 143270 أي [12012]3- 14322012 ومنه 3+1 = 14322012 حيث 
۲ء مز إذن [2]7 - ”24 ومنه [7] 2 = ”20117 إذن باقي القسمة الإقليدية للعدد ”2011 على 7 هو 
2 
ب) عين قيم العدد الطبيعي م التي من أجلها يكون : [0]7 = ”1432+ "2011 + ”2010 . 
لدينا [1]7 > ”2010 ج [7] "1= 2010 ج [1]7= 2010 
|7] ”2 = ”2011 ج |2]7 = 2011 
[7] ”2 = "1432 ج [4]7 = 1432 
ومنه [7] ”27 + ”2+ 1= 14327+ "2011 + ”2010 إذن : 
[0]7 = ”2 + "2 +1 ج [0]7 = "1432+ "2011 + ”2010 
[1]7-= ”2+ "2 جه 
[6]7 = ”2+ "2 جه 
لیکن 11 ع ۸ 
من أجل 3> : : [2]7 - "0لت "77+ "2 (مرفوض) 
من أجل 1+ جڑ3ے پر : [7] 6ے 2302 2344 # (2206440 23440 - “22 + "و (مقبول) 
من أجل 36+2 -,, : [7] 6= 23040(8 2342 (220662 ب 0 3وے ”2+ "2 (مقبول) 
إذن قيم ہر هي : 3+1 پر أو 3۸+2-م حيث 1ء . 
3 7 عدد طبيعي يكتب 27/6 في نظام التعداد ذي الأساس 9 حيث ى ٠»‏ 6 و ير تشكل حدودا متتابعة 
بهذا الترتيب لمتتالية حسابية متزايدة تماما و الثنائية (مر:6) حل للمعادلة (ھ) . 


أ) عين مء 6 وير. 
9 > ين > 0 
4+ 81+ ين9 + 6 = 2293 + 9× ,+ 29اين + 6 = 276/6 N=‏ مع الشروط : 9> 8 >0 
9> >0 
الثنائية (ر:ق) حل للمعادلة (57) معناه یوجد 7ء ۾ بحيث : 5+ )8=1432 و 7+ 2011 > ب 
0,0035428 دى گے > + > دي 9< 5و [0چ4زك 0ے 9> 8 >0 
1432 1432 
وبما أن 7ء + فإن 0- م بالتعویض نجد 6-5 و 7=/ . 
ه »> 8 و ر تشكل حدودا متتابعة بهذا الترتيب لمتتالية حسابية متزايدة تماما معناه 2/7 -م+ ب ومنه 


3= 20-7 ده . 
ب) أكتب 7 في النظام العشري . 
7 - 54 + 817 + يم9 + 7 = N‏ 


التمرين الثاني : (05 نقاط) 

يحوي كيس على أربع كريات حمراء تحمل الرقم بے و ثلاث كريات خضراء تحمل الرقم 1- © و كريتين 
بيضاوين تحملان الرقم 1 » حيث سن عدد طبيعي غير معدوم . الكريات متماثلة ولا نميز بينها عند اللمس . 
نسحب عشوائيا من الكيس ثلاث كريات في أن واحد . 

نعتبر الحوادث التالية : 4 " الحصول على كرية بيضاء على الأكثر" » 5 "الحصول على ثلاث كريات تحمل 
نفس العدد" و ٍ " الحصول على كريتين کک لے 1- ين" 


MUN 1 0) 
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1 أ) أحسب إحتمال كل من الحوادث 4 » 8 و . 
" الحصول على كرية بيضاء على الأكثر" 

نميز حالتين : 

سحب 3 كريات من بينها واحدة بيضاء 

سحب 3 كريات ولا توجد من بينها أي كرية بيضاء . 
11_ أ + »0 _ 


P(A - منه‎ 

یناج 60 ينا 

B‏ "الحصول على ثلاث كريات تحمل نفس العدد" 
نميز حالتين : 


سحب 3 كريات لها نفس الرقم ى . 
سحب 3 كريات لها نفس الرقم 0-1 . 

5 0+5 
E CM‏ 
٥‏ " الحصول على كريتين بالضبط تحملان الرقم 1- سن" 
معناه سحب 3 كريات من بينها كريتين تحملان الرقم 2-1 أما الكرية الثالثة تحمل إما الرقم 1 أو الرقم م 

E 
Cj; 14 

ب) ما هو احتمال الحصول على ثلاث كريات تحمل ألوان العلم الوطني ؟ 
معناه سحب 3 كريات من 3 ألوان مختلفة مثنى مثنى ومنه : 
2 »ا »0 
9 ا 
2 لیکن المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب مجموع الأرقام الظاهرة على الكريات الحمراء المسحوبة 

والذي يأخذ القيمة 0 إذا لم يتم سحب أي كرية حمراء . 

أ برر أن القيم الممكنة ل × هي (ه20,3,ه,10 ثم عرف قانون احتماله . 
إذا لم یتم سحب أي كرية حمراء فإن 0= × 
إذا سحبنا كرية حمراء واحدة فإن ي = × 
إذا سحبنا كريتين حمراوين فإن .20 - م + م - × 
إذا كانت كل الكريات الثلاث حمراء فإن مود وج + هد × 
ومنه (0,,20,30)ء × 


P(C) 


P(D) 


3 
له د وے ام 
Cj 84‏ 
40 0-02 
کو ویو 
9 
1 2 
3 عد = مد = ×)م 
9 
3 
4 - 2 - (وة - ×ز)م 
C; 84‏ 


X=X, 0 | a | 2a | 3a 
P(X =X,) ) 10 40 30 | 4 
84 | 84 | 84 | 84 
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8a 


Pr 


Blaı 


ب) أحسب بدلالة بى الأمل الرياضياتي (5)17 للمتغير العشوائي × ء ثم عين قيمة ى من أجل 


1>2-(5)5|. 
گے ک ںو 4a‏ ہیں ا نے جو 
3 84 84 84 84 


5 > > 0,75 جع 2 > يم > 3 ج 3 > و >1- + 3 > (8)0 >1- ج 2 >1- (]8)1 > 2 جه 2 > |1- (عز) جا 
4 4 3 

بما أن سن عدد طبيعي غير معدوم فإن (1:2)»ء ۾ 

التمرين الثالث : (04 نقاط) 


نعتبر المتتالية العددية (,:) المعرفة بحدها الأول 2- - ہیر » و من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ور : 
3(n+1)u, - )8+12(‏ 


nH 


. لا‎ 
n 


1 أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ور : 0> u,‏ . 
من أجل 1- م لدينا 0 > 2 - ,: ومنه الخاصیة صحيحة من أجل 1- ہر . 
نفرض أن 0> ,» ونبرهن أن 0 > رہ . 

vVne N’ ,3(n+1)>0 لأنه‎ u, > 0 لدينا 0 > ,(1+م)3 جه‎ 

Vne ٦ٴ,-)80+12(‎ > 0 ومنه‎ Vn € N ,81 +12 < 0 كذلك‎ 


3(n +1), - (8n +12) 


n 


ومنه 0 > 14 


n+1 


بالجمع نجد 0 > (12+ 8۸)- ,:(3)0+1 وبما أن 0< ہر فإن 0> 
إذن الخاصية صحيحة من أجل 1+ ور . ومنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم م : 0> u,‏ 


ب) أثبت أن المتتالية ),۸ا( متناقصة تماما . 


n 


لدينا (۰4-,201+3()۷)_ +1)u, = (8n +12) nu,‏ 3(7 _ 7 نم سات لما ا 
n n n‏ 
بما آنه 0> ,لز م" فإن 4 > „u,‏ ومنه 4>0- ,„ وبما أن 0< ہر و 3<0+ ہرد فإن 
و 2ط رس وہ سی اف لہ ENG‏ 
n‏ 
2) لتكن المتتالية العددية (,) المعرفة من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم م كما يلي : عأ - ,ر . 


4 


أ) بين أن المتتالية (,) هندسية أساسها 3 يطلب تعيين حدها الأول ء ثم عبر عن ر بدلالة م . 
(8n +12)‏ -,×(1+م)3 
(1+م) 12+ ,)1+ EFE . _ 4n-3(n+1)u, +8+12 -3(n‏ 
n n n(n +1) n(n +1)‏ 


ومنه س3۷ - عد .کے زان الضالوة لن نیشناج 
n‏ 


n 
5 ۷ حدها الأول : 6ح‎ 


4 من 
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ب) أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ہر فإن : "4-213 زور ثم أحسب ,„ صا . 


0+ -1ر7 


لدينا 237 = 3"1 v, =v, xq" = 6x‏ ومن جهة آخری لدینا : 


4-1 
37 - 4 ح دنه - 4 ع N, OU,‏ ع نز - 4 ےی ٦‏ س0 
4 
lim n = +o‏ , 
7" مه ے "3× 4-2 نا = u,‏ صا ء لاحظ أن (,») متباعدة . 
lim 3" = +00‏ ٭٭+جہر 7 n+‏ 
0+جہر 


ج( أحسب بدلالة پر الجداء : (,-4)...(ي-4)(-4)- ط. 
لدينا Vn e,۷, =4 - u,‏ ومنه : 
P = (4-1, )(4-u,)...(4-u,)= (1xv,)(2xv» )...([nxv, ) = (1x 2x...x 1) (v, XY» X...XV, )‏ 


نعلم أن : اورے ور×...×1×2 


n(n+1) 
إلا‎ XV, X...XV, = 2.31 x 2.37 x... 2.3" = 2.37” = 2.3 2 


ولک ا ها 7 ار من ال کا عد طس غر سی م كمايلى: | ا |= 


n 
4-u, 


- عبر عن ,س بدلالة م ثم أحسب بدلالة م المجموع : Ww Wo +... F+W,‏ = رگا 
n 1 5‏ 
-1n(2.3")‏ = مد ”ےہ 
۲۶ 4-1 
2 2*3 إصا- د "2.3 »:... »2.32 » 2.31( ما- = ( ”2.3 ) ها -... - ( 2.32 ) هاح [ !2.3 ) ساح = w, +...+ w,‏ + ردح S,‏ 
التمرين الرابع : (07 نقاط) 


1) نعتبر الدالة العددية و المعرفة على المجموعة 12 كما يلي : 2(6*5-2+« )- (مداع. 
1) أحسب («)ع صنا و (۴ع)ع صنا . 


م+جر 
lim xe” =0‏ 2 1 
(x)= lim xe" +e" 2-2 55‏ ع lim‏ 
lim e 0‏ 6 م جد ممجير 
ہہ و(ر 
lim x + 2 = +00‏ 
۳۶ ممب = lim g(x)‏ 
معد = lime”‏ 9 یر 
إؤ+جر 


2 أدرس إتجاه تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها . 
7 (2+3) - («)'م وإشارة (×)'ع من إشارة 3ہ پر لأنه : 0> Vx e R,e”2‏ 
ومنه الدالة بم متناقصة تماما على المجال ]3-:-[ ومتزايدة تماما على المجال ]«مد:3-[ 


صفحه 5 من 


of : Goualch Mohamed 682-61806202 1- ممع‎ Mersa Hadjadj 


826-61 


1 


جدول التغيرات: 


ممد 38 0- 56 
+ 0 : (*) 8 
معد 2_ 
7 1 ٥خ‏ (×) 8 
1 5 


3 أ) بين أن المعادلة 0 -(«) م تقبل حلا وحيدا ى في 8 ء ثم تحقق من أن 1,46> بم > 1,45 . 
الدالة مم لا تنعدم على المجال ]3-:--[ لان 2>0-=(x×)ع‏ يمنا و 2-2,006>0 (3-) م 
بينما الدالة ۽ مستمرة ورتيبة تماما على المجال ]ہ+:3۔| ولدينا 0 > (3-) ع و بے ()م lim‏ إذن حسب 
مبرهنة القيم المتوسطة فإن المعادلة 0-(:) م تقبل حلا وحيدا بى في المجال ]+:3-[ . 
لدينا 0 >  -0,0095<0,0163‏ (1,46) م ×(1,45) م ومنه ]1,45:1,46[ء به 
ب) استنتج إشارة (ر) ع تبعا لقيم العدد الحقيقي × . 


X -00 0۷ 00 


8 )*( : 0 + 


1 م هي الدالة المعرفة على ۸ كما يلي : f (x)=x -x e?‏ 
فی )الل الاي للدالة عر في الساری آافضرب الى بعلم ماد ر حفن ( ر ة). 


1) حل في 1 المعادلة 0=(») ۶ . 
1-6520 نه 0= ترج 0=)? -]) ترجه f (x)=0‏ 


0-يرج 0- تر 
(عيرت ]1ع اج ڑاے هب ] نقطتين 
ومنه حلول المعادلة هي [0:2) ونستنتج أن المنحنى [,0) يقطع حامل محور الفواصل في نقطتين فاصلتاهما 
0 و 2 
00+ = ٹر lim‏ 1 

وم = ع ر خر ہنا - ()/ lim‏ 
e lim xe” 0‏ مجر مجر 


جاتر 


lim x” = معد‎ 
lim f (x)= lim x (1-e? )=—o 4 
ممدجير ممدجير‎ lim تج‎ > = +00 
×+ 


3 أ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي × : (×) م.+- - (+)”/ .( "م هي الدالة المشتقة الأولى للدالة / ) 
() و = |2 20622 + ×) أ = )2 26۴2+ (=e) = 2 - 262 - xe?) = -x (xe?‏ + 2م - 2x1‏ = (+)'/] 


Ta 
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ب) استنتج اتجاه تغير الدالة 1 > ثم شكل جدول تغيراتها . 
إشارة (×)' من إشارة الجداء (×) و +- 


معد 7 0 ام X‏ 
9 2 © + ئٹ- 
+ © ۔ : (3)ع 
د @ + @ ۔ 0 


الدالة f‏ متناقصة تماما على المجالين |0[ و آمہ+ زم[ ومتزايدة تماما على المجال )10:2 
جدول التغيرات : 


da +00‏ 0 مه 
- و 4+0 ہو : f(x)‏ 


7) 0 5 
N. 3ت‎ ٦ 


ج) بین أن تو ء ثم أعط حصرا ل (») / حيث بى هو العدد الحقيقي المعرف في الجزء 1) . 


2 
00-2 


= عوج 6635-2-0 (2 +م) ج 0 - (نه) ع 


3 
0 


2+ 2+ یس 


f (a)=a” -a e?” تم تيم د‎ 


1 1 1 


< < ج 3,46 > 2 + م > 3,45 > 1,46 > a‏ > 1,45 
45 2+ 3,46 
1 > تين < 3,0486 ج 1,46< و < 1,45 


3 
نٹ 71ے 0 ۔ 3,0486 أ 
3,45 2 +س 3,46 


4) لیکن (13) المنحنى الممثل للدالة تر جر× على : 
أ) بین أن 0=| 2د-(») / | سا ء ثم فسر النتيجة هندسيا . 


ي 0,9021 < )4( ۶ >0,8811 


0= تمق ل - lim | f (x) |= lim - xe” 7 = lim‏ ومنه (T)‏ منحنى مقارب ل (C,)‏ بجوار وہ 


م سجر ممجير 
ب) أدرس الوضعية النسبية للمنحنيين (ر) و (1) . 
يكفي دراسة إشارة الفرق ”× («)م أي 2*2 وبما أن 0< 12,62 ×۷ فإن إشارة "ع من إشارة 


2 
ل- 


معد 0 م6 2 
- 5 جج 
[,©)تحت )٢(‏ [,©) تحت (10) | الوضعية 
تقاطع النسبية 
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5) عين معادلة لكل من المماسين (7) و ('7) ل (C,)‏ عند النقطتين ذات الفاصلتين 2 و 2- على الترتيب . 
(7)(:y=-4x+8‏ › 0ن 
9 


6) أنشيء (7) ؛ (۴) ۰ (۳) د (,) . 


5 کا اا رح ا امو اتی رسب نان خلا جارك اعا یں جھرکھ تا 
يكفي مناقشة عدد نقط تقاطع المنحنى (C,)‏ مع المستقيم (d,,): y =-4x+1n(m)‏ 


الذي يوازي كلا من )7( و )7( ومنه : 


5 5 و 
من أجل ا +1 |4 > n)‏ أي 21 اق المعادلة تقبل حلا وحيدا في 1 . 
6 
3 1 5 )41 و و 5 
من أجل | +1 4ه - non)‏ أي * ١‏ ۔ م المعادلة تقبل حلا مضاعفا وحلا بسيطا . 
6 


1 
من أجل 8< مما > | +1 (4- أي ای > پہرے لك 0 المعادلة تقبل 3 حلول بسيطة . 
e‏ 


من أجل 8 < ( )1 أي "ء < ” المعادلة تقبل حلا وحيدا في 


5 


انتهى تصحيح الموضوع الأول 
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الموضوع الثاني 
التمرين الأول : (05 نقاط) 
نعتبر الدالة العددية م المعرفة على المجال ]م+:0] ب : «دل.2 ء۔(ئم)ۂ . 
(ر) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم 7 


المتعامد و المتجانس (0:7:7) ء ( الشكل المقابل) . 


1) بين أن الدالة م متزايدة تماما على المجال ]مم+:0] 
من البيان الدالة م متزايدة تماما على المجال ]ہ+:0] 


1 


لدينا كذلك : يك وام ومن أجل كل عدد حقيقي عر 
2x‏ 
من المجال ]ه+;0[ : 0<()”/ إذن م متزايدة تماما 
على المجال ]ہ+:(0] . 3 
2) لتكن المتتالية (,؛:) المعرفة على "۸ ب : ”ع = پر و من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ۸ (,۷) 7 = رب 
0" اقل نکی نطاب د مكلالحدوة ار الأرلى ھتان ي على حافل سور افراصلر درن 
حسابها ) موضحا خطوط الإنشاء . 
أنظر الشكل المقابل . 
ب) أعط تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (,) و تقاربها . 
لدينا من البيان رلا < ہلا < u, <u‏ ومنة )u,(‏ متناقصة تماما . 
النقط ,14 » ,31 ۰ ,14 و ,1 من المنحنى ( ذات الفواصل پیر زیر » یں و ہر على الترتيب تتقارب 
نحو نقطة ثابتة 4 هي نقطة تقاطع المنحنی ( مع المستقيم ذي المعادلة × = ر ومنه (,») متقاربة نحو 
فاصلة النقطة ۸ . 


0 برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ور ٤‏ کو 
e‏ 


(<, 
6, 


فق أجل زعم ليا !تود وومةه الخاصية صحيحة من أجل در 
6 
ذف اک أ“ 1 ا )+ 1 
تقعرض أن - < یر و دبرھن ان -<,1ا 
3 3 
1 
کے 1 2 
لاحظ أن : 275 ِ|ہ۶'" 
e‏ 
د < رھ ذل ل < ل سلج کل < ل جه د س ومنه الخاصية صحيحة من أجل n+1‏ 
e e \e e‏ ہے ع " 


إذن من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ,, » لون ونستنتج أن (,») محدودة من الأسفل . 
e‏ 
4) أ) أدر س اتجاه تغير المتتالية (,») . 


صفحه 


Prof : Goualch Mohamed Bac-Blanc2021-Lycêée Mersa Hadjadj 


بما أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم پر » << سر فإن 0< مر ومنه 0< ,»ل إذن 0> ,+ مج 
e e‏ 


كذلك من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم ‘n‏ ا ومنه >[ ).» إذن 
3 € 


0 > كا وم 5 
ب) برر تقارب المتتالية (,») ثم أوجد نهايتها . 
بما أن (,») محدودة من الأسفل ومتناقصة تماما فهي متقاربة ء لإيجاد نهايتها نحل المعادلة × - (×)/ 


vn 121,‏ ومنه (,») متناقصة تماما . 


* 5 1 5 1 
Vn e N’ ,u, > 0 ج ×= )7 ومنه 2-0 او س وبما أنه‎ =x = کت‎ 
5 e e 5 


فإن س رھ کت متا 
6 6 ومدج ىر 
5) نعتبر المتتالية (,) المعرفة على ١"‏ ب : 22211011 
أ) برهن أن (,«) متتالية هندسية أساسها > يطلب تعيين حدها الأول . 
1 : 1 1 1 1 1 
ص7-+ے سے i th‏ سے لہا 6 [0[-- +- ماعب = ريل ماج ددع 
مم ہے fa,‏ تاس 006 
1 11 1[ 1 د ل 1 
0ے tn u,‏ > لھا ےڑا ومده ),۷( متتالية هندسية أساسها و 
حدها الأول : 3- لول = ما + ےھ و 


. ,۷و اعد لا الا‎ e 


3 1 71-1 1 n 
ے‎ ٢ حم ا۔م‎ = 3 2 
۷۸ ۷ِ 4 2 2 2 


دہ 7۶„ 1 1 
2م ے فی سے 1 6 ولاج > - ولا = مل ا ج ,ل +n‏ > = 7 
.)1١‏ . 

1 0 0 


lim u, = lim e 


او 
2 
1 8 7 1 1 1 
6 أحسب بدلالة ور المجموع التالي : .+ + كن 
1+Iinu, 1+Inu, 1+inu,‏ 
و 7 1 اد ١ ١‏ 
لدینا 90 ,ٴ٦‏ ع 9 ومنه ‏ - , ٦آ‏ > ٦٣٢‏ جے 6= [٦ ,1+lnu,‏ ء ۳٢‏ 
1+inu, 6‏ 2 
۱ ت975 1 n‏ 2 1 
إذن : کر اقبي نع ہج اص و ا -۔ رک 
1+lInu, 1+inu, 6 6 6 6 6 ) 2-‏ 1+161 
1 
ومنه (1- "2)- = ری 
٦ )‏ 1 


التمرین الثاني : (04 نقاط) 
1) أ) أنشر العبارة (16+م2+2()302-6) مع ٦ےہ‏ . 
(n +2)(3n? - 6n +16) = 3? + 4n +2‏ 


صفحه 10 من 17 


ب) استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي ہر ء يكون العدد 32+ 4+ ”3 قابلا للقسمة على 7+2 . 
ہما أن #(0+2) -32+ 4۸+ ”,3 حيث 16+م6- ”3= ع و ٤7‏ م فإن 32+ مره + ,3 /2+, 
2 بین أنه من أجل كل عدد طبيعي ۾ » 16+ 3-6 هو عدد طبيعي غير معدوم . 
لدينا 0 > 156-= ۸ ومنه 0 < 16+ 61 - 11,3,2ء vn‏ وبما أن 2 16+,م- 2ر3 فإن 16+,6- 2رر3 عدد 
طبيعي غير معدوم . 
3 أ) بين أنه من أجل كل الأعداد الطبيعية غير المعدومة ى » 6 و بر ء تكون المساواة التالية صحيحة : 
( به PGCD(a;8)= PGCD(By‏ . 
نضع PGCD(a; 8) = d‏ و '0 PGCD(8y-a;8)=‏ 


di di 
41 بالطرح نجد = رم‎ | ٤ ومنه‎ | 


لدينا 
d18‏ 08/07 


00 ومنه 4 قاسم مشترك للعددين 6 و س-- رم ومنه فهو يقسم القاسم المشترك الاکبر لهما أي 
0 - / 
d1d'‏ 
یتیک ۱ d'1 By . [d18‏ 
جهة آخری لدينا : منه با نجد : ي /'40 
من جهة آخر "رر ۲۲ بالطرح a‏ 
١‏ '0 


0 ومنه ' قاسم مشترك للعددين 6 و ي ومنه فهو يقسم القاسم ا لمشترك الأكبر لهما أي 01101 
0 


'4 ر 4 ' إذن d= d'‏ أي (م:و-م )ہ٢۶ PGCD(a;8)=‏ 
ب) استنتج أنه من أجل عدد طبيعي ہر › (32:7+2) 800 = (2 + ہ40 + 3,3) 5001 . 
بوضع : 4+ ,3 دن » 0+2 - 6 و -6n+16 EN‏ 3,2 دمر نجد : 
32 = ہ4 - ثدرة- (16+ م6 - “م 3) (2 (n+‏ = يه - ررق 
ومنه حسب ما سبق : (2+:32) 7601 - (2 + 4n;n‏ + 3) 0 مم 
4) أ) عين مجموعة القواسم الطبيعية للعدد 32 . 
12*32 


بن امسقم کر ظا قي سد ای لے کر مق ام +١‏ کے کل 
2ہو 


لدینا من أجل عدد طبيعي م » 40+ 1ر3 و 2+ ہر عددان طبيعيان مع n+2#0‏ 

حتی یکون العدد ماپ شك -م يكفي : 4+ ر3 /2+ ور ومنه 2 + ور - (2+ رود + ثرة) ۶۷م 
n+‏ 

معناه كذلك : 2+ = (2+,:32) ۶6٤2‏ ومنه 2/32 +م أي ی0 ۸+2 


n+2 1 2| 4 | 2 
7 -110 | 2 6 14 | 0 
مرفوض‎ 


ومنه (0:2:6:14:30)ے 


صفحةھ 11 من 


00 


۷ MIN 
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التمرين الثالث : (04 نقاط) 

يحوي كيس على خمس كرات حمراء و ثلاث كرات بيضاء » كل الكرات متماثلة ولا نميز بينها باللمس . 
نسحب عشوائيا من الكيس ثلاث كرات في آن واحد . 
1) أحسب احتمال كل من الحدثين التاليين : 

4" الحصول على ثلاث كرات من نفس اللون" » 8 " الحصول على كرة بيضاء على الأقل " 


3 3 
سے ۲١‏ كوريم 
56 6 
3 _ ول إن دح | + ہ6 ےےأ_ 
28 0 


2 ننزع من الكيس الكرات البیضاء ونضع مكانها 7 كرة سوداء حيث ۸<2 ء ثم يسحب لاعب كرتين على 
التوالي دون إرجاع الكرة المسحوبة الأولى . 

إذا سحب اللاعب كرة سوداء يتحصل على 5 نقاط وإذا سحب كرة حمراء یخسر 10 نقاط . وليكن المتغیر 

العشوائي × الذي يرفق بکل سحب مجموع النقاط المحصل عليها . 


(8)م 


_ 1085-60-0 


أ) عرف قانون الاحتمال ل × ء ثم بين أن أمله الر باضباة 
) عرف قانون 3 ثم بين أن أمله الری ہے ۶ (n+4)(n+5)‏ 


. E(X) 
: × تعيين القيم الممكنة ل‎ 


كرتين حمراوين فإنه يخسر 20 نقطة وإذا سحب كرة حمراء وكرة سوداء فإنه يخسر 5 نقاط أما إذا سحب 
كرتين سوداوين فإنه يربح 10 نقاط » ومنه (5:10-:20- × . 


عدد الكرات الإجمالي في الكيس هو 5+ ہر ومنه عدد الحالات الممكنة للسحب هو ,۸2 
!5 
۱ | 0ے 2 
2١  _ 20)01+3(! _ 20) +3)! 0 20‏ - نك - زمه - »)م 
(4+م)ر(كجم) (n+5)(n+4)(n+3)!‏ دبی) إركدس) A‏ 
((3+) 
n!‏ !5 
2x=— x‏ 
(n1)! _ 10n‏ !4 ا 
(4جم)(كهم) 2 (n+5!‏ د يله گے 
إ(3+م) 
n!‏ 
A2 (n-2)! n(n -1)‏ 
کے 1 2 1= 
جن ہے رج وہ ہو 
إ(4+م) 
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2 0 5 10 
P(X =X,) 20 10n n(n-1) 
(n+5)(n +4) (n+5)(n +4) (n+5)(n+4) 


(1-م)ہ 107 20 
OE‏ کت کے سر ركيم 
6077-0 - 1012 _ (1-)400-50+10- _ 
(n+5)(n +4) (n+4)(n +5)‏ 1 

ب) ما هو أصغر عدد ممكن للكرات السوداء حتى تكون اللعبة مربحة . 
حتى تكون اللعبة مربحة يكفي : 0 <( ×) ٤‏ 


1072-60-0 
(n + 4)(n + 5( 


E(X*)= )-0 


و 


0 < 60-400- 101 ج 0 < ج>8)(<0 لأن 0<(د5+م)(4+م) 


يكفي حل المتراجحة 0 < 60-400 102 نجد ]ہ+:10] ں |4-:مه-[ x e‏ 

وبما أن 11 م فإن 10< ہر ومنه أصغر عدد ممكن للكرات السوداء حتى تكون اللعبة مربحة هو 11 . 
التمرين الرابع : (07 نقاط) 

1) نعتبر الدالة العددية ع المعرفة على المجال ]+:0[ ب : ده[2-21+ 2 - («) م . 


0 اسب ,او )11 . 


lim In x = مم‎ 
lim g(x)=+0o 4*7 
8ظ‎ ) lim تر‎ +2-2 
ہےر‎ 0 


> 1 lim =0 
in <(د)ء‎ jig [++ 2-2 | ود‎ 
ممہجےر مہجےر‎ 56 X NX 
lim س‎ =0 


56 مص+جر 


0 أدرس اتجاه تغير الدالة م على المجال +oo[‏ ;0| > تم شكل جدول تغيراتها . 


(1- )2 ۱ 
ڈ4 - ()'ھ وإشارتھا من إشارة 1- 2× لأن ]ہ+ :0| ع x‏ . 
X‏ 
ممد 1 0 
الدالة ۽ متناقصة 5ھ ]م (3) 2 | فاا على الال 


|0:1| ومتزايدة تماما على المجال ]ہ+: ا[ . 


صفحه 13 من 17 


جدول التغيرات : 


1 +00 
0 + 


0 
0" ل 


3 حدد إشارة (×) ع حسب قيم × من المجال ]ہ+:0[ . 


00 


الدالة ع تقبل قيمة حدية صغرى هي 3 ومنه : 3<( )؟, | +:0[ € Vx‏ ومنه 0 > (x)‏ ع , |م+:0[ ے ٢×‏ 


*+ o 7 
8 )+( | 


2 11 3 


11) لتكن الدالة العددية ‏ المعرفة على المجال ]ہ+:0[ ب : (x)=-x+e‏ گر 
[,©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس (0:7:7). 


1) أحسب وس وفسر النتيجة هندسيا ء ثم أحسب (×)7 "11 . 
)ور 


وڪ 


ممد = — lim‏ 
۷ر 47-0 00+ = lim f )x(= lim -x+e—-—.[nx‏ 
0ور 0و × 
مہ = پر صا lim‏ 
0ہخم 


مه - lim f (x)‏ 
0ہ 7 ۱ مہ (عاق دہ ؛ 
2 بين أنه من أجل كل عدد حقيقي × من المجال ]+:0[ i‏ ><(د) 7ر 
+21 
7 5 اک 
(2)؟ 8 ہے ے ± |1 (x)=‏ 
xX xX xX‏ 


3 ا ستنتج إشارة (د) كر > ثم أدرس إتجاه تغير الدالة 7 وشكل جدول تغيراتها . 


إشارة («)”/ من إشارة (×) ع- لأنه 0< ٭,]ہ+:0[ء ٢×‏ 


صفحة 14 من 17 
باللا ااا 


الدالة ۶ متناقصة تماما على المجال ]ہ+:0|[ 


جدول التغيرات : 


4) أ) بين أن المستقيم (4) الذي معادلته ء+×-= ر مقارب مائل للمنحنى (,©) . 


للك ب ون - |(+×ہ)-(۶) / | صنا ومنه (4) الذي معادلته +٤‏ ×-= ,ر مقارب مائل للمنحنی 


00 م+جےر م+جر 


لدينا 0 - 
(,©) بجوار + . 
ب) أدرس وضعية المنحنى (ر) بالنسبة إلى المستقيم (4) . 


217 


يكفي دراسة إشارة الفرق (ء+×-)-(×) / أي 


X 


21 
إقياية د ین إقارة ووا لان 0< 
X‏ 


5) بين أن المنحنى () يقبل مماسا وحيدا (7) يوازي المستقيم (4) ء ثم جد معادلة له . 
يكفي حل المعادلة 1- >(×)'/ 


2+21 - ٹر 
رےے 00ھ کے ج 1- - (#)”/ نجد 0=×ہ2+21- ومنه =× 
X‏ 


ومنه (,0) يقبل مماسا وحيدا (7) يوازي المستقيم (۸) حيث : (ه) f‏ +(٤-×)(ء)'۶‏ = (ر:(۳) 
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ومنه “موود کا 
3 
6) بین أن () يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها ى حيث 2,1 > بم >2 . 
يكفي أن نبين أن المعادلة 0=  )×(‏ تقبل حلا وحيدا ۾ حيث 2,1 > سن >2 
الدالة پر مستمرة ورتيبة تماما على المجال ]مہ+:0[ وبالأخص على المجال ]2:2,1[ ولدينا : 


x )-0,08( > 0‏ 0,025 ع )2,1( f (2)x f‏ > إذن حسب مبرهنة القيم المتوسطة فإن المعادلة 0 - (×) / تقبل حلا 
وحيدا ۾ حيث 2,1 > ى >2 ومنه () يقطع حامل محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها ى حيث 


. 2<d<2,1 


7) أرسم كلا من (ھ) ء (7) و (,©) . 


المعادلة معرفة من أجل 0 عد ولدينا : 


21n |x| 21n |x|‏ 58 سے أتاهلة 


ملع ع مسر دم ددج m=‏ ہ x(e-m) =1n(x”)‏ 


h(x)=-x+m‏ جه 


حیث ہز هي الدالة المعرفة على “2 ب : آ2۳ -ء + += (م),۸ 
x‏ 
من أجل 0 <× : م ست یک 
٣ ۲ In |x| 2In|-x| .‏ 
ولدينا ع2 ا ل +ع+x×+‏ ©#+- - (- )م + ()م لان || =|×-| ومنه منحنى الدالة ۸ 


X X 
. x<0 من أجل‎ )٤,( متناظر بالنسبة إلى النقطة (:0)0 ويطابق‎ 
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المناقشة مناقشة بيانية وسيطية مائلة وتؤول إلى دراسة عدد نقط تقاطع منحنی الدالة ([ مع المستقیم 

+ - -ر: (,4) والذي يوازي كلا من (ھ) ء (7) و (7) حيث تر اف نظير (7) 
0809870197+ 

من أجل عبصا e‏ المعادلة تقبل حلا وحیدا 


4 
فق ال گوس العا قل خا يضقا خلا سا 
3 


من أجل رص ع 7 المعادلة تقبل 3 حلول 


ہا 3 ل 
من أجل ع = المعادلة تقبل حلين متمايزين 
من أجل e‏ ع 7 المعادلة تقبل 3 حلول 


e 


ال وس اا ل حلا اطا وخا سینا 
4 


من أجل بت المعادلة تقبل حلا وحيد 
6 


5 


انتهى تصحيح الموضوع الثاني 


20 


صفحة 17 من 
| 


۴ ualch Mohamed Sac-8lanc2021-Lycée Mersa Hadjadj 


Prof : ا3‎ ed Ba 
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